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P r e s e n ta C i ó n

El propósito de estos Apuntes de Clase es presentar el desarrollo de algunos 
ejercicios de optimización del consumidor, utilizando un lenguaje formal 
que le permita al estudiante de Microeconomía avanzar y alcanzar los 
objetivos propuestos en su proceso de aprendizaje.

Para la optimización del consumidor se emplean las funciones de 
utilidad Cobb-Douglas, de Leontief, lineal y cuasilineal, desarrolladas 
empleando los enfoques primal y dual, para determinar las funciones de 
demanda marshalliana y hicksiana, utilidad indirecta y mínimo gasto, a 
partir de los métodos de igualación de pendientes y el método de Lagrange. 
Asimismo, se trabajan medidas de bienestar como variación equivalente, 
variación compensada y variación de excedente del consumidor. Final-
mente, se desarrollan los efectos de sustitución y renta por los métodos 
de Slutsky y Hicks.

El valor agregado de este documento es su presentación didáctica y 
clara; este texto está acompañado por figuras explicativas que permiten 
mayor comprensión de los desarrollos matemáticos paso a paso, tanto de 
manera general, como en su aplicación numérica. 

Ahora bien, estos apuntes no sustituyen las explicaciones teóricas de 
los textos de Microeconomía. Su detallada presentación lo convierte en 
un material de apoyo al trabajo del estudiante, para que se apropie de las 
herramientas cuantitativas necesarias y alcance así un mayor dominio de 
los temas tratados.
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1 .  ó P t i m o  d e l  C o n s u m i d o r

El objetivo de este capítulo es desarrollar paso a paso los procedimientos 
necesarios para alcanzar la combinación óptima de consumo en el caso de 
las funciones de utilidad: Cobb-Douglas, de Leontief, lineal y cuasilineal, 
a través de los enfoques primal y dual; así como el efecto que el cambio 
de precios genera en el bienestar del consumidor.

1.1. Maximización de la utilidad y minimización  
del gasto

En la figura 1 se presenta el óptimo del consumidor para una función de 
utilidad Cobb-Douglas, en donde la combinación de bienes (X1

*, Y1
*) 

garantiza el máximo nivel de satisfacción (enfoque primal), o el mínimo 
nivel de gasto (enfoque dual) para el consumidor.

Figura 1. Óptimo del consumidor

I
PY
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X1
*

Y1
*

Y

X
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Fuente: elaboración propia a partir de Nicholson (2007), Pindyck y Rubinfeld (2009).
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1.2. Enfoque primal

Consiste en maximizar el nivel de satisfacción del consumidor, dada la 
restricción presupuestal y se expresa como:

Max U(x,y) s.a. I = PXX + PYY

A partir de este enfoque se obtienen las demandas marshallianas o 
no compensadas de cada bien, que para Nicholson (2007) muestran la 
cantidad que se demanda de cada uno de ellos, dado el nivel de ingreso 
del consumidor y los precios de estos bienes en el mercado. Se conocen 
como demanda marshalliana de X (XM) y demanda marshalliana de Y (YM).

Las demandas marshallianas reflejan una relación directa entre el 
ingreso y la cantidad del bien, clasificándolo como normal. Asimismo, la 
relación entre el precio y la cantidad consumida es inversa, confirmando 
la ley de la demanda. 

Como se observa en las siguientes ecuaciones que representan la 
demanda marshalliana de los bienes X y Y:

α

α β( )=
+

X
I

P
M

X

β

α β( )=
+

Y
I

P
M

Y

Desde estas demandas marshallianas se puede estimar la función de 
utilidad indirecta (V), que ya no depende de las cantidades, sino indirecta-
mente del ingreso del individuo y el precio de los bienes. Se expresa como:

V = f(pX, pY, I)

Esta función muestra la dependencia de la utilidad de un consumidor 
en relación directa con su ingreso e inversa con el precio de los bienes 
adquiridos, como se presenta en la siguiente ecuación: 
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A partir de V = f(pX, pY, I) se pueden determinar las demandas  
marshallianas aplicando la identidad de Roy, que corresponde a
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1.3. Enfoque dual

Consiste en minimizar el gasto del consumidor (E), que tiene correspon-
dencia con la función de ingreso, para un nivel de satisfacción determi-
nado y que se representa así:

Minimizar E = PXX + PYY s.a. U(x,y)

Este enfoque es semejante al primal, solo que se optimiza la recta pre-
supuestal en la función de utilidad, obteniendo así las demandas hicksianas 
o compensadas que dependen de un nivel de utilidad dado y del precio de 
los bienes. Se denominan demanda hicksiana de X (XH) y demanda hicksiana 
de Y (YH) (Nicholson, 2007).

Estas demandas muestran la cantidad de bienes que el consumidor 
debe adquirir para minimizar su gasto, dado un nivel de utilidad. Para el 
caso de las funciones de utilidad Cobb-Douglas y cuasilineal, las demandas 
hicksianas reflejan que el consumo de un bien depende del precio relativo 
de los otros bienes, como se evidencia en las ecuaciones.
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